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Die Eigenschaft des Kreises, unter allen ebenen Figuren gleichen Umfanges den größten Flächeninhalt zu
umschließen, läßt sich bekanntlich durch die “klassische” isoperimetrische Ungleichung

L2

4π
− S ≧ 0

(L = Umfang, S = Flächeninhalt der Figur) ausdrücken. In dem vorliegenden Buch wird das Haupt-
gewicht nicht auf diese Ungleichung, sondern auf den Beweis schärferer Ungleichungen gelegt, in denen
die rechte Seite durch einen Ausdruck ersetzt wird, der im allgemeinen positiv ist und nur dann ver-
schwindet, wenn die Figur ein Kreis ist. Methodisch werden elementare geometrische Prozesse bevorzugt;
Grenzübergänge kommen nur in der Form vor, wie sie bei der Definition von Länge, Flächeninhalt und
(bei dem entsprechenden dreidimensionalen Problem) Volumen üblich und unvermeidlich sind. Damit ist
aber der Inhalt des Buches keineswegs umschrieben; die klassischen Untersuchungen über diesen Fra-
genkomplex kommen durchaus zu ihrem Recht: Das Steinersche Verfahren der Symmetrisation und das
Schwarzsche Abrundungsverfahren gehören zu den wichtigsten Hilfsmitteln des Verf. Der Lebesguesche
Beweis für das ebene Problem, der einzige, der im Sinne des Verf. als elementar zu bezeichnen ist, fügt
sich gut in den Rahmen des Buches ein. Aber auch die Untersuchungen von H. Brunn und von H.
Minkowski über konvexe Körper werden berücksichtigt. Die Minkowskischen Ungleichungen für die Vo-
lumina und gemischten Volumina zweier konvexer Körper werden auf geometrischem Wege, und zwar
in verschärfter Form, neu bewiesen; dabei wird eine geometrische Deutung der gemischten Volumina für
Polyeder gewonnen. Als Vorbereitung wird im zweiten Kapitel die Theorie der konvexen Funktionen im
Anschluß an Jensen entwickelt. Der Frage nach der Existenz einer verschärften isoperimetrischen Ungle-
ichung für das allgemeine isoperimetrische Problem der Variationsrechnung sind das erste und das letzte
Kapitel des Buches gewidmet.
Eigene Untersuchungen des Verf. sind in diesem Buch mit grundlegenden Arbeiten anderer Autoren
zu einer einheitlichen Darstellung verschmolzen, die durch die Hinweise auf Zusammenhänge zwischen
verschiedenen Gebieten und zwischen einzelnen Resultaten und durch die Art, wie bei Literaturangaben
mit wenigen Worten die Bedeutung einer Einzelarbeit für den Problemkreis gewürdigt wird, wohl den
Forderungen gerecht wird, die an eine Monographie zu stellen sind.
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